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Aufgabe 1 (4 Punkte)
Es seien hy,...,h, € H = L*(T, ), f € C°(R") und F := f(W(hy),...,W(hy)). Ferner
seien g € C2°(R) und u € LM2. Zeigen Sie: Fg(||ul|?,) € D2, und

Di(Fy(lull3) = DeFg(llulldy) + 2Fg (ul?) /T wsDyuspa(ds).

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Es sei (W:)i>0 eine standardisierte eindimensionale Brownsche Bewegung. Berechnen
Sie die Chaoszerlegungen der Zufallsvariablen F} := fol (t3Wt3 + 2tWt2) dW; und Fy :=
fol teVeaw,.

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Es sei (Wri)re,1)ter, €in Brownsches Blatt (siehe Blatt 2, Aufgabe 2). Ferner sei
Co([0,1]) der Raum aller stetigen Funktionen w: [0,1] — R mit u(0) = 0, versehen mit
dem Wiener-Mafl W. Wir definieren den Cy([0, 1])-wertigen Prozess (X¢)ier durch

Xi(7) = exp(—t) Wy exp(2t)-

Es sei (Fi)ier die zum Prozess (X;)ier gehorige kanonische Filtration. Zeigen Sie: Fiir
alle s € R, t >0 und F € L?(Co([0,1]), W) gilt:

EF(Xot)|Fs] = (T F)(Xs),
wobei

TF)w = [

F (exp(—t)u + /1= exp(—21) u) W(da).
CO([Ovl})
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