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DIE AUFGABEN 4 UND 5 WURDEN AUSGETAUSCHT. Die bisherigen Aufgaben benutzen
die komplexe Logarithmusfunktion und werden auf die nächste Woche verschoben.

Aufgabe 1. Betrachten Sie die Folgen von Funktionen auf R

(a) fn = n1[0,1/n],

(b) fn = 1
n1[0,n],

(c) fn = 1[n,n+1].

Diese Folgen konvergieren punktweise gegen 0 und
∫
fn = 1 für alle n. Wieso widerspricht das nicht dem Satz

über dominierte Konvergenz? (3 Pkt.)

Aufgabe 2. Seien z1, . . . , zn ∈ C mit |z1| = · · · = |zn| = 1. Sei f(z) =
∏n
j=1(z− zn). Zeigen Sie dass ein z ∈ C

mit |f(z)| = |z| = 1 existiert. (7 Pkt.)

Aufgabe 3. Berechnen Sie ∫ ∞
−∞

1

x4 + x3 + 2x2 + x+ 1
dx. (10 Pkt.)

Aufgabe 4. Sei z0 ∈ C, r > 0, und f : Br(z0) \ {z0} → C holomorph mit

|f(z)| ≤ C|z − z0|−1+ε

für ein ε > 0. Zeigen Sie dass z0 eine hebbare Singularität von f ist.

Aufgabe 5. Sei f eine ganze injektive Funktion. Zeigen Sie dass f(z) = az + b mit a ∈ C \ {0}, b ∈ C ist.
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